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XI. osztaly

1. feladat. Adott az A = matrix. Jeloljikk a,-nel az A™ matrix elemeinek Osszegét,

W N =
N )
_ o O

minden n € N* esetén.
a) Igazold, hogy a, = 4n* + 5n + 3, minden n € N* esetén!
b) Hatarozd meg az a € R értékét ugy, hogy

)
lim (/a, —an) = 7

n—oo
2. feladat. Adott az (a,)nen sorozat ugy, hogy ag > 0 és

1

Apt1 = Qp + ,
a? +a, +1

barmely n € N esetén.
a) Mutasd ki, hogy (a,)nen szigortan névekvs és nem korlatos!

b) Igazold, hogy lim ntl _ g,

n—oo (@,

¢) Szamitsd ki: lim In erteket!
n—oo M,
3. feladat. Két jatékos a kovetkezG jatékot jatssza: egy 5 x 5-Os ,sakktdabla” minden mez&jére
felvaltva, egy-egy szamkartyat helyeznek el az 1-t6l 25-ig szdmozott szamkartydk koziil. A jaték
akkor ér véget, mikor mind a 25 szdmkartyat elhelyezték a tablan. A jatékot a kezdd jatékos nyeri
meg, ha a tdbla négy szimmetriatengelyének mindegyikén az Sket fedd szamkartyak dsszege (ez négy
darab Osszeget jelent) oszthato 13-mal, ellenkezs esetben a masodik jatékos nyer. Melyik jatékosnak
van nyerd stratégidja és mi a nyerGstratégia?

4. feladat. Legyen A, B € M5(R) két olyan matrix, amely teljesiti a kovetkezs feltételeket:

AB = BA, det(A*>-B?*) >0, detA>0 és detB>0.

Igazold, hogy
a) det(A + B) + det(A — B) = 2(det A + det B);
1 2

> .
b) det(A + B) N det(A— B) — det A+ det B

Megjegyzés: Minden feladat kételezd, munkaids: 3 ora.
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